Primer examen parcial Andlisis Matemadtico I (21/04/2010)

Apellido y nombre: N° de Registro: Nota:

Ejercicio 1. Dada la funciénf(x) = el*+1 — 2
a) halle el dominio y los puntos de interseccién con los ejes coordenados,
b) grafique la funcién y halle la imagen,
c¢) los intervalos de crecimiento y/o decrecimiento.

d) Diga, justificando su respuesta, si f es biyectiva. En caso de ser necesario restrinja el dominio y

halle una funcion inversa donde esta exista.

e) Grafique la funcién o su restriccién segin corresponda, y su inversa en un mismo sistema de

coordenadas.
2
Ejercicio 2. Para f(z) = Va2 — 1y g(x) = — halle, si es posible, (f o g) (z) e indique dominio de la
x
composicién.

Ejercicio 3.

a) Calcule los siguientes limites indicando qué propiedades utiliza:
2?2 —|z—1|-1 sen (3t) + 4t

i) lim i) lim
z—1- |z — 1] t—0  tsect
2x —4)(3 — 2
i) I 2= HE-o) iv) lim
z—400 2 —2 e 5T -5+ 3

22— 2v/3x+3
x2 -3 Y
z tendiendo a /3 y compérelos.

b) Compruebe que f(z) = g(x) = 23 — 3v/32% + 92 — 3+/3 son infinitésimos para

Ejercicio 4.

a) Demuestre que si |f(z)| < B para 0 < |z —a| < r y lim g(z) = 0 entonces lim f(x)g(z) = 0.

r—a

z—0 T

1
b) Demuestre que lim z*sen? (> =0.

Ejercicio 5. Grafique una funcion que cumpla con las siguientes condiciones:

a) el dominio es [—2, 3], b) la imagen es R, c) f(0)=f(2) =2,
d) 11'1;1_ f(z) =2, e) h’rgl+ f(z) =3, f)liir(l) f(z)=1.

Indique los puntos de discontinuidad de f en [—2,3] y clasifiquelos.

Ejercicio 6. Dada la funcién

ka?—1 si x <3,
f@)=1< kx+1 s 3<z<A4,
4 st r>4

a) (Para qué valor de k € R la funcién es continua en x = 37

b) Usando el valor de k obtenido en a) analice la continuidad de f en [2,4].

Cantidad de hojas entregadas: ....... POR FAVOR, FIRME LA ULTIMA HOJA. Gracias.
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d) Diga, justificando su respuesta, si f es biyectiva. En caso de ser necesario restrinja el dominio y

halle una funcion inversa donde esta exista.
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Ejercicio 2. Para f(z) = Va2 — 1y g(z) = — halle, si es posible, (g o f) (x) e indique dominio de la
x

composicién.

Ejercicio 3.

a) Calcule los siguientes limites indicando qué propiedades utiliza:

Dl |z + 1 i) 1 tsec2t
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z tendiendo a /2 y compérelos.

b) Compruebe que f(z) = g(x) = 23 — 3v/22% + 62 — 2v/2 son infinitésimos para

Ejercicio 4.

a) Demuestre que si |f(z)] < B para 0 < |z —a| < r y lim g(z) = 0 entonces lim f(z)g(z) = 0.
r—a

r—a
c oo ol
b) Demuestre que hn%x cos” [ —+1]=0.
T— xT

Ejercicio 5. Grafique una funciéon que cumpla con las siguientes condiciones:

a) el dominio es [—3, 2], b) la imagen es R, c) f(—=2)=f(1) =1,
d) 11'1_1127 f(z) =2, e) h'I_n2+ f(z) =1, f)iLHi f(z) =2.

Indique los puntos de discontinuidad de f en [—3,2] y clasifiquelos.

Ejercicio 6. Dada la funcién

kx+1 st x<2,
fle)=12 ka?—1 si 2<z<3,
4 st >3

a) (Para qué valor de k € R la funcién es continua en x = 27

b) Usando el valor de k obtenido en a) analice la continuidad de f en [1, 3].

Cantidad de hojas entregadas: ....... POR FAVOR, FIRME LA ULTIMA HOJA. Gracias.



